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Exercice 3 (5 ptsl

Soi t /une fonct ionR dansR. ,dér ivab leen0 , f , (0 )=0et  Vx,y ,_Rr / ( r *y )  =  f (x )+ fU)+xy .L) Montrer que /(0) = g .

2) Montrer que fa fonction / est dérivabre sur rR et que pour tout .r Ê nR , f 
,(x) = x.

3) En déduire que pourtout r e lR , f (x) = 
l*, .

,t t] fra, (2 pts)

(1,5 pt)

(2 pts)

(1,s prs)
Exercice 2 (6 pts)

Ïrouver le développement f imité au voisinage de xs , à I'ordre n de chacune des fonctions suivantes :t l f (x )=ex*cos3x- |snx;  
16-0  e t  , r=5.  (2pts)

zlg(x)=# 
)  x6=! et  n=2.

sr h(x)= 3É 
(2 Pts)

t+,t ) xo = *oo et rr = 4. (2 pts)
Exercice I (6 pts)

Cafculer les intégrales suivantes :

a1 [ frax (2 pts) ; b) I: *d_ (2 pts) ;
Exercice { (2 pts)

Résoudre l'équation différentielle y, + y = x

NB : I poînt esthttribué ù une copie bien présentée



Développements limités
Développements limités, Ihçon Taylor-Young, au voisinage de 0 (à connaître par cæur)

O3 fi5 îZn+ls rn ( ' : J -u  -  
t !  *E t  + ' . ' + ( - t ) "Ë+r ) f  + r2 "+1e( r )
,r2 14 .Zrtcos(c) :  I  -  
î  

. ,  
ï  * . . .  + (_D,,6)t+ ù"e(x)

ln( r  +  û)  :  n-  ç .ç .  
. . *  q*ry" {  +  rn+te( r )

es :  1 + r+ +.  *+. . .  + 4 *  r^r1*1
:  1  -  r  i  a2  - rs  +  . . .  *  ( - l )nzn  *  rne( r )

( t  +r )o  = t  *  ar  n  9#"2 *  a(o-  U(a*  2)"s  
+. . ,  + A,  .  ] l f , - ,1 . , , t , -  r€  

nn +ane(x)nl
ry3 -6 ^2n*1sinh(r) : æ i n * ;i +,.. + 

f#ril 
+ æz"-re(r)

cosh(r) : t** *# n - f f i+uzne(r)
Développernents limités qu'on calcule ainément à partir des précédents ;

tan(c) = c -r- 
ç . g + rse(u)

th(r):.-+.H*rse(r)

arctan(r)  :  n -ç.  
ç +. . .+ (-ry{ :  +rzn+ze(æ)

argth(r): o* * * + yt= +æzn+ze(æ)3  2 n * l

arcsin(e) = r *#. # +... + 
ffi + rzn+ze(x)

argsh(z) : r - # - ... * ?ryffi + n2,+ze(n)

En physique, o'utilise liéquemment des développements limités d'ordre 1 :

(1+ s) 'z :  1* næ * re(r)
1

t / I *s=1+ iæ*re ( r )
1

îT ; : L -n *ne (æ)
s inc=  u+nze ( r )

tanz=  æ+nze( r )

I

1+ t



t& r"S''{"tc t

A-^ 2o t ç tC(6 ̂

'''' 'i:' î' { pq +'y )'' 'fntt 'ftq *'l '
F rerrr" +' .(ç Ll,) . , lt,.,^ u ol,t { n, ,l ( fk ,', *

{, f l .  +tR, detti4,r.u 
*" 

'âo"r=,[67.r- 
îp),*r,"

Etwr-r-'rp .L.
, f
t4[

z o ; //*,'{' "/o'' S

,_ 
' "# 

er = 4+r+ $ râ' 
"ài 

tffi1tr r o &l

/ l
= l

^." 'Y
U'1. , I

lf \.
ô ' \$L
(t

loT

(\l
\ - /

n û

,/-

{l'i'=r{"
,--3w:

^'W-ÊaN

, I '^ i, l^ .,, , ,ô 4.4/ 'f 
' l- / '-

: ;
+ i , . . r Ë + ! . l i i i  t t L l i v  \ - i - ^ v  ' '  

i

!'' r"'wv Lç-" - 

/n ctr i,p rk f 
'rra = 

ïï *. oJ{Y clcLùtah
| 't A A- ̂ /u*1,*1.,1,, D,u^ K et

a:.{\hy$trw,ilf ( <{V deru'val"(u }tt'" R *{

L / ^

{rul = [ {': i^t tu = .f r d* = 
^t"'* T, 

!
rn I  r  r^. \-- .4,."1 -(k- =lL=ç -/ fr t{

,t("1 =o :) .f rn) ="/ {r'*(9 =1 Qïo Â''
l '  . ,

f\ ,t- .

9'n

\

/

I
I

ûAhx= ,F 
lr'* X *r ç 'rro('rl

\'u^)L'= + -f, +ffi.prru€il
(*toqr,ro, Û plr'

fT u'T

@/e
/ \'s



Æ) .n* , ,^ là  h l tn  ncfÀr :  eY .E, .  . r ' * , ,A.?- , .
t-.ffir*itft'w" 

ci,!J\ 
,Irffi "tl$ El';f *t "i: tt;,C* :4 s &

[/*

/e

a4) b 'r 
(t-.) 

-J"t)' 

.An)T ,.-- :

=vE I a - l"i-r i,; * i.n,)) (o 'T l'f '-rr t  "  ç 1' l -  
'  . /  \ -

f {, =d ̂(tr;(. L) +tru;J*'^fa("r) ,,;,':)
4br

.1fV
/{n'uui/:{+v I ,tl) (rito?tt{ïtv"t:"ri; 

vt+Yvo6t



0

-æ-2

;,te.v{Inct Y

oç< r* t *t .. yt:\ -,
KrI .-'L * 

(x{ r) (s:(+v)

dr\ d{- h;I* /+ *" /- t'

(  u?(L .1,,u* f ,4

)ffi-^"* )('il,

3 d ^ b Cx*D.t,-,-|
I  - i  e+ l  ,a l  + t

h'=*4 rC'zo a)" -D=L

-- 4-* * -:-'\ 1x'/u f*q!^-lu
I 'ri 

' 
ftl +t /

- . - - . -4 : -  -

4 , - ,  à -

trt' {tôû= 4+( " =) & 
'(rt - oru/x

la+il +thfia* r I
jt-ê

âvr)
\:__-/

6 tf lrf
-orf- 

ltï^

f , , 4  I
r  r /  

" ( .  {4W-> | u-*4 
Jn k'Pl,  l v vl? h;/*

FW,^te*V (ryl
q,+;tr:;'(ul *1, T +? ,-{, @")
A 

' 
$ 

-.nn 
,)-; v, .r/h ofii /e l$nlrri\o*@-&@"1

n1 ^n

( ,(,w- ,r/,rr =
Jo 4+u't z

:, :; , Kthtilækat"ii kr,trr= h'ripx: ;; ftiul= ,ér* :tKâ)=i1un);*,Jf "


	Sujet_corrige_Ratt_Analyse_2
	Page 3 du corrigé de l'épreuve de rattrapage  Analyse 2  1516 rectifiée

